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1. (6 puntos) Demostrar la identidad

1− sinα

1 + sinα
= (secα− tanα)2 .

Desarrollo:

Desarrollando el lado derecho :

(secα− tanα)2 =

(
1

cosα
− sinα

cosα

)2

(2 puntos)

=

(
1− sinα

cosα

)2

=
(1− sinα)2

cos2 α

=
(1− sinα)2

1− sin2 α
(2 puntos)

=
(1− sinα)2

(1 + sinα)(1− sinα)

=
1− sinα

1 + sinα
(2 puntos)

2. (6 puntos) Resolver la siguiente ecuación para x ∈ [0, 2π].

cos2 x+ sin2(2x) = 1

Desarrollo:

A partir de la identidad
cos2 x+ sin2 x = 1

se tiene
sin2 x = sin2(2x)

sin2 x = 4 sin2 x cos2 x

(2 puntos)

que tiene las soluciones

sinx = 0, cosx =
1

2
, cosx = −1

2
. (2 puntos)

1



En el primer cuadrante |cosx| = 1
2

tiene la solución x = π
3
, la que en cada cuadrante

corresponde a π− π
3

= 2π
3

, π+ π
3

= 4π
3

y 2π− π
3

= 5π
3

, respectivamente. Por lo tanto
el conjunto solución de la ecuación es

{0, π, 2π} ∪
{
π

3
,
2π

3
,
4π

3
,
5π

3

}
(2 puntos)

Tiempo: 40 minutos
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