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1. a) Df =
]
−2,−

√
2
]
∪
[√

2, 2
[

(5 puntos), Dg = R (1 punto)

b) La compuesta g ◦ f , tiene dominio
]
−2,−

√
2
]
∪
[√

2, 2
[

(2 puntos) y está
definida por

(g ◦ f)(x) = g(f(x)) = e− log2(4−x2) = e−
ln(4−x2)

ln 2 = (4− x2)− log2(e) (4 puntos)

c) La función h :
[√

2, 2
[
→ R+

0 , definida por

h(x) =
√

1− log2(4− x2) (1 punto)

es inyectiva (2 puntos). De la igualdad y =
√

1− log2(4− x2) se tiene que

x =
√

4− 2 1−y2

y como
√

2 ≤ x < 2, se obtiene que Rh = [0,+∞[ (8 puntos) y por lo tanto
h es sobreyectiva.

De lo anterior, como h es biyectiva, ella posee inversa y dicha inversa es

h−1 : R+
0 →

[√
2, 2
[

x 7→ h−1(x) =
√

4− 2 1−x2 (2 puntos)

2. Al considerar la identidad cos(2x) = 1 − 2 sin2 x y la identidad fundamental, la
ecuación queda

sin2 x
(
4 sin2 x− 1

)
= 0,

de donde, sinx = 0 o sin x = ±1

2
(7 puntos) y se obtiene el conjunto solución{

0,
π

6
,
5π

6
, π,

7π

6
,
11π

6
, 2π

}
(3 puntos)
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3. a) sin
( π

12

)
= sin

(π
3
− π

4

)
=

1

4

(√
6−
√

2
)

(3 puntos)

b) Considerando α = Arctan 2 y β = Arcsin

(
−1

5

)
, se tiene que

sinα =
2√
5
, cosα =

1√
5

y cos β =

√
24

5
,

de donde

cos (α + β) =
1

5
√

5

(√
24 + 2

)
(7 puntos)

4. La distancia recorrida por el veh́ıculo es d = 2 kilómetros. Si x es la distancia entre
la carretera y el incendio,

(5 puntos)

se tiene que tan(15◦) =
x

d+ x
(5 puntos), de donde

x =
2 tan(15◦)

1− tan(15◦)
=
√

3− 1 kilómetros. (5 puntos)
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